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Ê1.6á. Øåñòü âåðøèí ïðàâèëüíîãî 21�óãîëüíèêà ïîêðàøåíû êðàñíûì öâåòîì, à ñåìü âåðøèí �
ñèíèì. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî íàéòè äâà ðàâíûõ òðåóãîëüíèêà: îäèí ñ êðàñíûìè âåðøèíàìè, à äðó-
ãîé � ñ ñèíèìè.
1. Ìîæíî ëè ðàñïîëîæèòü íà áåñêîíå÷íîì êëåò÷àòîì ëèñòå 2009 a) ïðÿìîóãîëüíèêîâ 1 × 2;

b) ïðÿìîóãîëüíèêîâ 1 × 3 òàê, ÷òîáû êàæäûé ïðÿìîóãîëüíèê èìåë ðîâíî ïî îäíîé îáùåé âåð-
øèíå ñ äâóìÿ äðóãèìè ïðÿìîóãîëüíèêàìè (è íå èìåë ñ íèìè äðóãèõ îáùèõ òî÷åê), à ñ îñòàëüíûìè
ïðÿìîóãîëüíèêàìè íå èìåë âîîáùå íèêàêèõ îáùèõ òî÷åê?
2. Äâîå èãðîêîâ ïî î÷åðåäè áåðóò êàìåøêè èç êó÷êè, â êîòîðîé âíà÷àëå ëåæèò 2008 êàìåøêîâ.

Ïåðâûé èãðîê ìîæåò áðàòü ñâîèì õîäîì 1 èëè 4 êàìåøêà, à âòîðîé � 1 èëè 3 êàìåøêà. Ïðîèãðûâàåò
òîò, êòî íå ìîæåò ñäåëàòü õîä. Êòî âûèãðûâàåò ïðè ïðàâèëüíîé èãðå?
3. Â î÷êè 165 æèòåëåé Èçóìðóäíîãî ãîðîäà âñòàâëåíî ïî 110 çåëåíûõ, ðîçîâûõ è ãîëóáûõ ñòåêîë.

Ýòè æèòåëè âñòàëè ïî êðóãó òàê, ÷òî ëþáûå äâà ñîñåäà íå íîñÿò ñòåêîë îäèàêîâîãî öâåòà. Êàêîå
ìàêñèìàëüíîå ÷èñëî æèòåëåé ìîæåò íîñèòü î÷êè ñ ðàçíîöâåòíûìè ñòåêëàìè?
4. Â ãðàôå 2009 âåðøèí: 2008 âåðøèí ñòåïåíè 200 è îäíà âåðøèíà ñòåïåíè 2. Äîêàæèòå, ÷òî ðåáðà

ýòîãî ãðàôà íåëüçÿ ðàñêðàñèòü â 200 öâåòîâ òàê, ÷òîáû îäíîöâåòíûå ðåáðà íå èìåëè îáùèõ êîíöîâ.
5. Ïóñòü M � êîëè÷åñòâî 13-ýëåìåíòíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé ëàòèíñêèõ áóêâ, â êîòîðîé êàæäàÿ

ñëåäóþùàÿ áóêâà èìååò â ëàòèíñêîì àëôàâèòå áîëüøèé íîìåð, ÷åì ïðåäûäóùàÿ. Ïóñòü N � êîëè÷å-
ñòâî 13-ýëåìåíòíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé ëàòèíñêèõ áóêâ, â êîòîðîé êàæäàÿ ñëåäóþùàÿ áóêâà èìååò
â ëàòèíñêîì àëôàâèòå íîìåð íå ìåíüøèé, ÷åì ïðåäûäóùàÿ, è âñå íîìåðà áîëüøå 13. ×òî áîëüøå,
M èëè N? (Íà âñÿêèé ñëó÷àé íàïîìíèì, ÷òî â ëàòèíñêîì àëôàâèòå 26 áóêâ).
6. Äàí êâàäðàò 144×144, èçíà÷àëüíî âñå êëåòêè ïîêðàøåíû â áåëûé öâåò. Çà îäèí õîä ðàçðåøàåòñÿ

ïåðåêðàñèòü âñåõ ñîñåäåé îäíîé êëåòêè (áåëûé öâåò â ÷åðíûé, à ÷åðíûé � â áåëûé). Ìîæíî ëè çà
íå÷åòíîå ÷èñëî õîäîâ ïåðåêðàñèòü âñå êëåòêè â ÷åðíûé öâåò?
7. Íà òóðíèð ïðèåõàëî 1000 ÷åëîâåê. Èç ëþáûõ ïÿòè èç íèõ ìîæíî ïî êðàéíåé ìåðå äâóìÿ ñïîñî-

áàìè âûáðàòü òðåõ ïîïàðíî çíàêîìûõ. Êàêîå íàèìåíüøåå êîëè÷åñòâî ïàð çíàêîìûõ ñðåäè íèõ ìîæåò
áûòü?
8. Äâà èãðîêà ïî î÷åðåäè ïðîâîäÿò äèàãîíàëè â ïðàâèëüíîì a) 2000-óãîëüíèêå; b) 1999-

óãîëüíèêå. Ïîñëå êàæäîãî ñâîåãî õîäà èãðîê ïëàòèò ïðîòèâíèêó ÷èñëî ðóáëåé, ðàâíîå êîëè÷å-
ñòâó ïåðåñå÷åííûõ äèàãîíàëåé. Êòî èç èãðîêîâ ìîæåò ïîëó÷èòü áîëüøå äåíåã íåçàâèñèìî îò èãðû
ïðîòèâíèêà?


